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Dé�nition 1

On appelle covariance de deux variables aléatoires �nies X et Y , le réel

Cov(X,Y ) = E ((X − E(x))(Y − E(Y ))) .

Remarques.

1. La covariance caractérise les variations simultanées de deux variables aléa-

toires : elle sera positive lorsque les écarts entre les variables et leurs moyennes

ont tendance à être de même signe, négative dans le cas contraire.

2. Si la covariance est nulle alors les variables aléatoires sont dites non corrélées.

Proposition 1h

Cov(X,Y ) = E(XY ) − E(X)E(Y ).

Démonstration

Cov(X,Y ) = E [(X − E(X))(Y − E(Y ))]
= E [XY −XE(Y ) − E(X)Y + E(X)E(Y )]
= E(XY ) − E(Y )E[X] − E(X)E[Y ] − E(X)E(Y )
= E(XY ) − E(X) − E(Y )

�

Dé�nition 2

Le coe�cient de corrélation de deux variables aléatoires réelles �nies est le

nombre

ρ(X,Y ) = Cov(X,Y )√
V (X)V (Y )

.

Remarques.

1. ρ(X,Y ) ∈ [−1; 1].

Proposition 2 - Invariance d'échelle.

ρ(aX + b,cY + d) = ρ(X,Y ).
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