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I Dé�nition.

Dé�nition 1

Soient

. X = {xi ∈ R ∣ i ∈ I},

. (Ω,E ,P) un espace probabilisé,

. X ∶ Ω→ X une variable aléatoire.

On appelle fonction de répartition de X, l'application

FX ∶ { R → [0; 1]
x ↦ P(X ⩽ x) .

II Liens entre loi de probabilité et fonction de répartition.

Proposition 1

Soient

. X = {xi ∈ R ∣ i ∈ I},

. (Ω,E ,P) un espace probabilisé,

. X ∶ Ω→ X une variable aléatoire.

FX(x) = ∑
xi∈X
xi⩽x

P(X = xi).

Proposition 2
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Soient

. X ⊂ N,

. (Ω,E ,P) un espace probabilisé,

. X ∶ Ω→ X une variable aléatoire.

Pour tout n ∈ N, P(X = n) = FX(n) − FX(n − 1) et donc

FX(n) =
n

∑
k=0

P (X = k).

Proposition 3

P(a < X ⩽ b) = FX(b) − FX(a).

Proposition 4

Soient

. X = {xi ∈ R ∣ i ∈ I},

. (Ω,E ,P) un espace probabilisé,

. X ∶ Ω→ X une variable aléatoire.

(i) FX est croissante sur R.
(ii) lim

x→−∞
FX(x) = 0,

(iii) lim
x→+∞

FX(x) = 1,

(iv) lim
x→a
a<x

FX(x) = FX(a).

Dé�nition 2

Le quantile d'ordre α de X, appelé aussi α-quantile, est l'ensemble QX(α) =
F
−1
X ({α}).
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