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Kholle 1.

Exercice 1.

1. Donnez les tableaux de signes et de variations de la fonction In.

2. Soit f:x ln(gc2 —2x+2).
Justifiez que f est bien définie sur R.

3. Etudiez le signe de g : z = 2z — 2 sur son domaine de définition.
4. Déterminez la fonction dérivée de f.
5. Déterminez le tableau de signe de f’ sur son domaine de définition.

6. Déterminez le tableau de variation f sur son domaine de définition.

L’étude des limites aux bornes du domaine de définition ne sont pas deman-
dées.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

2n _ n12
Uy = ————.
" In(n)
Exercice 3.
131
1. Démontrez que ' =4 |ty | € R? ty = 1 n’est pas un sous-espace vectoriel
i3
de R®.
A
2. Démontrez que F = 0 |eR®| AeR} est un sous-espace vectoriel de
2\
R®.
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Exercice 4.

Soit (u,, )pen définie par
Ug = 1
VneN, upyq = %(ui + 1)

1. Si (uy,)nen €tait convergente quelle serait sa limite.
2. Démontrez la monotonie de (uy,)nex-
3. Démontrez que si n > 5 alors u,, > n.

4. Discutez de la convergence éventuelle de (u,,),en-

Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

) (5)- ()

4
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Khblle 2.

Exercice 1.

1. Rappelez les tableaux de variation et de signe de la fonction In ainsi que ceux
de sa fonction dérivée.
2. Déterminez la dérivée de la fonction f : x - In (IT”) - ﬁ sur ]0, + oo[.

3. Déterminez le tableau de variation de f sur ]0, + oo[.
Aucune étude de limite n’est exigée.

4. Déterminez les zéros de g : x© 22% — 122 — 14 sur son domaine de définition.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

2" nl
Uy = ; + 2_n
Exercice 3.
t
1. Démontrez que E = {(tl) e R? 2t —ty = 4} n’est pas un sous-espace vec-
2
toriel de R?,
t1 )
2. Démontrez que F = ty | € R? t; —ty = 0 est un sous-espace vectoriel
ls

de R>.

Exercice 4.

On considére la suite (u, ),en définie par ug = 0 et

VneN, u,1 =vV2+u,.

1. Montrez que pour tout n € N, 0 < u,, < 2.

2. Exprimez pour tout entier naturel n, ui+2 - uiﬂ en fonction de u,.1 — u,,.
3. Montrez par récurrence que pour tout n € N, 41 = Uy,-

4. Etudiez la convergence de (u,,)nen-
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Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

(7)) 0
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Kholle 3.

Exercice 1.

1. Déterminez la fonction dérivée de f : z — ze” —z — 1.
2. Etudiez le signe de ¢ : z = ze” sur R.

3. Etudiez le signe de h: 2 — e” — 1 sur R.

4. Déduisez-en le signe de f' puis les variations de f.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

2
u”_];)g_k

Exercice 3.

-3\

1. Démontrez que F = {( 9

) eR? I A E R} n’est pas un sous-espace vectoriel

de R?.

2. Démontrez que F' = {(il) e R?
2

t; = —4t2} est un sous-espace vectoriel de

R2

Exercice 4.
Soit (u,,) la suite définie par :

U0=1

U
VneN, u,y = n

VuZ +1

1. Calculez uy, ug, us, uy.
2. Conjecturez puis démontrez une formule explicite du terme général u,,.

3. Déterminez la limite de u,,.
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Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

) (4) ()
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Khblle 4.

Exercice 1.
Soit f:z - (x—1)(1+e") une fonction définie sur R.

A . 1
. Déterminez f .

A . n
. Déterminez f'.

1

2

3. Etudiez les variations de f'.
4. Déduisez-en le signe de f'.
5

. Déterminez les variations de f.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

1+ 2sin(n)
Uy = ———.
n \/ﬁ
Exercice 3.
131
1. Démontrez que £ =4 | {3 | € R? t, + 2ty — t3 = 0 n’est pas un sous-espace
ts
vectoriel de R.
t .
2. Démontrez que F' = {(tl) eR? ‘ -1 + 3ty = 0} est un sous-espace vectoriel
2

de R?.
Exercice 4.

Soit (u,,) la suite définie par :

U():l
VneN, (n+ 1Du,eq —nu, =0

1. Calculez uy, ug, us, uy.
2. Conjecturez puis démontrez une formule explicite du terme général wu,,.

3. Déterminez la limite de u,,.
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Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

() ()= (5)
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Kholle 5.

Exercice 1.

1. Etudiez le signe de g : x 2% — 8z + 102.

2. Donnez les tableaux de signe et de variation de la fonction In.

3. Donnez le domaine de définition de la fonction f : x — zIn(z) — z + 1.
4. Déterminez f'.

5. Etudiez les variations de f.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

n® —In(n)
n= "5 -
Exercice 3.
ty
1. Démontrez que F = to | € R? ty + 2ty —t3 = =7 n’est pas un sous-
I3
espace vectoriel de R
A
2. Démontrez que F = 2A|eR’ | AeR} est un sous-espace vectoriel de
0

RQ

Exercice 4.
On consideére la suite (u, ),en définie par ug = 1 et u; =2 et

1
Vn e Na Up+2 = Un+1 — Zun

1. Calculez uoy, usz et uy.
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2. Démontrez que (u,, ),en n’est pas monotone.

3. Démontrez :

1 n
VnEN,un=(3n+1)(§) .
4. Déterminez, si elle existe la limite de (u, )pen.

Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

() (5= ()
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Kholle 6.

Exercice 1.

1. Donnez les tableaux de variation et de signe des fonctions logarithme et
exponentielle ainsi que de leurs dérivées.

2. Calculez la dérivée de g : = 1 — (:c2 -2z + 1) e .

3. Déterminez le tableau de variation de g.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

PN
Up = nen .

Exercice 3.

tq

1. Démontrez que E = {(t
2

) € R? ‘ t1 + 2ty = 0} n’est pas un sous-espace vec-

toriel de R.

2. Démontrez que F = {(zl) € R?
2

4t — 3ty = 0} est un sous-espace vectoriel

de R?.

Exercice 4.

Soit (U, )nen la suite définie par u,, = vn + 1 — /n pour tout n € N.

1. Etudiez la monotonie de (u,)en.
2. Déterminez un minorant et un majorant de (u,,),en-

. 1
3. Montrer que pour tout entier naturel n non nul on a : 0 < u,, < ENCE

4. Déterminez la limite de (u,)pen-

-13-


http://unemainlavelautre.net/sup_1ieme_cpge_lettres_et_sciences_sociales.html

Kholles de la semaine du 24/09/2022.

Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

5 )= (55)
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Kholle 7.

Exercice 1.

1. Etudiez le signe de f : x - —ze®Tt,

2. Déterminez f’.
3. Déterminez les variations de f.

. Etudiez le signe de la fonction g : = 32> — 62 — 9 sur son domaine de
définition.

>~

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

n®sin(n® +n +4)
" .

nd +1

Exercice 3.

1. Démontrez que F = {(4)\; 1) e R?

AE R} n’est pas un sous-espace vec-

toriel de R

+
2. Démontrez que F = {(tl tQ) e R?

0 t] = 4t2} est un sous-espace vectoriel

de R?.

Exercice 4.

Soit (u, )pen définie par

UOZO
{ Vn eN, upiq =2+ 3u,

1. Montrez que (U, )nen €St monotone.
2. Démontrez que (u,, ),en €St majorée par 4.

3. Etudiez la convergence de (u,,)nen-

-15-


http://unemainlavelautre.net/sup_1ieme_cpge_lettres_et_sciences_sociales.html

Kholles de la semaine du 24/09/2022.

Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

(355
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Kholle 8.

Exercice 1.

1. Déterminez le domaine de définition de g : = — Nvh

2. Montrez que g est paire.

3. Déterminez la dérivée de f : x — In (a: +V1+ a:z) qui est définie et dérivable
sur R.

4. Etudiez les variations de f.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

un=\/n2+n+1—\/n2+n.

Exercice 3.

A
1. Démontrez que E = {| 2\ | € R® | A e R} nest pas un sous-espace vectoriel
-5
de R®.

2. Démontrez que F = {(_A/\) R?

AE R} est un sous-espace vectoriel de

R?

Exercice 4.
Soit (u,,) la suite définie par :

Uozl
u
Vi €N, upyy = —2

(1+ ya)’

1. Calculez uy, ug, us, uy.
2. Conjecturez puis démontrez une formule explicite du terme général wu,,.

3. Déterminez la limite de u,,.
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Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

(5 ()=
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Kholle 9.

Exercice 1.

Soit g 1 x - ln(l + %2) - 12_2+1 une fonction définie sur 0, + oo[.

2
1. Montrez que pour tout z €]0, + oo[, ¢'(z) = %
2. Etudiez le signe de ¢' selon les valeurs de z.

3. Dressez le tableau de variation de g.

Exercice 2.

Déterminez la limite de la suite de terme général :

Ln)

n n

Exercice 3.

1. Démontrez que E = {(2)\) e R?

A E R} n’est pas un sous-espace vectoriel

0
de R®.
A
2. Démontrez que F = A eR?| AeR! est un sous-espace vectoriel de
2\
R®.

Exercice 4.

Soit (u,,) la suite définie par :

U0=1
VnEN,unH:%
n

1. Calculez uq, us, us, uy.
2. Conjecturez puis démontrez une formule explicite du terme général wu,,.

3. Déterminez la limite de u,,.
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Exercice 5.

Trouvez, si possible un couple (a,b) € R? tel que

(e ()= (5)
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Rabiot 1.
Soit (u, )pen+ la suite définie par
1
uy =35
? n+1
U ==
T 2o
, . * _ n
1. Démontrez : Yn € N, u,, = Tk

2. Soit (8, )nen+ la suite définie par

n
Sp = Z Ug, -
k=1

Montrez que (s,,) converge et calculez sa limite.
E_ _ 1 _ 1
(B+1)! — k! (p+1)!”

Indication :
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Rabiot 2.
1. Montrez qu’il existe deux réels a et b tels que :
1 a b
VeeR\{0,-1 ==+ .

2. Pour tout entier non nul n on pose

1 1 1
nmt D) D2 T men 1)

Sp =

Déterminez ’éventuelle limite de (s,,).
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